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Dans cette note nous étudions les demi-groupes avec zero 
qui vérifient la condition T : 

oo 
n-M 

(T) "Si a€ f] D alors a = 0 n 

n=l 

Le théorème 1 montre que ces demi-groupes sont i somorphes 
à la limite projective dTune chaine de demi-groupes ni lpotents . 
Le théorème 2 donne une façon de réa l i se r tout demi-groupe 
nilpotent. 

DÉFINITION 1. Une chaîne de demi-groupes 

i, j ^ I 
•é = ( { D . } . T , {*..} 7 ^ . ) 

1 J l € l J l 1 > J 

est formée dfune famille de demi-groupes (D. } . _ , où I es t 
1 1 6 1 

un ensemble totalement ordonné, d !une famille d 'ép imorphismes 

{ ç .. } ! . , où <p.. : &i "*• D j , telle que si i > j > k a lors 

(p. . o <?.. = (p. . . 
^kj j i r k i 

DEFINITION 2. La limite projective d !une chaîne w de 
demi-groupes est lim £ , le demi-groupe des fonctions f de 

I dans \j D. telles que 
ici l 

(1) pour tout i c i , f(i) € D. , 

(2) si i > j , a lors f(j) = <p.. (f(i)) . 

Le produit de f , f1 € lim y est défini par (f o f!) (i) = 

f(i) • f1 (i) € D. . 
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T H É O R È M E 1. Un d e m i - g r o u p e avec z é r o ve 'r if ie la 
cond i t ion T s i e t s e u l e m e n t s ! i l e s t i s o m o r p h e à la l im i t e 
p r o j e c t i v e d 'une cha îne de d e m i - g r o u p e s n i l p o t e n t s . 

D é m o n s t r a t i o n . L a cond i t ion e s t é v i d e m m e n t s u f f i s a n t e . 

R é c i p r o q u e m e n t so i t B un d e m i - g r o u p e qui ve 'r if ie la 
condi t ion ( T ) . P o u r chaque e n t i e r pos i t i f n , so i t D = B / 9 n . 

n+1 n 

Nous é c r i v o n s a = b ( 9 n ) s i a = b où s i a, bcB . L ' é p i m o r -
p h i s m e n a t u r e l de D s u r D (où m > n) e s t d é s i g n é p a r r m n 
m et ce lu i de B s u r D p a r -n 

n m n n 

^ m J ne N u } n > m 

n+1 
e s t une cha îne de d e m i - g r o u p e s n i l p o t e n t s , c a r D = (0) . 

n 
De p l u s , l ' a p p l i c a t i o n a -* f , où f € l i m tl e t où f (n) = n (a) , 

^ a a <— a n 
e s t un i s o m o r p h i s m e e n t r e B e t l im i£ . 

D É F I N I T I O N 3 . Soit (E ,< ) e s t un e n s e m b l e o r d o n n é 
avec é l é m e n t m i n i m u m 0 une t r a n s f o r m a t i o n f de E e s t 
d iminu t ive si p o u r tout X€ E , x ^ 0 , f (x) < x et s i f (0) = 0 . 

T H E O R E M E 2 . Un d e m i - g r o u p e D e s t n i l po t en t s i e t 
s e u l e m e n t s i i l e s t i s o m o r p h e à un d e m i - g r o u p e de t r a n s f o r ­
m a t i o n s d i m i n u t i v e s d 'un e n s e m b l e o r d o n n é avec é l é m e n t 
m i n i m u m où tou t e s l e s c h a î n e s sont de longueur au p lu s éga le à 
n + 1 (n e s t le p l u s p e t i t e n t i e r t e l que D n = 0) . 

D é m o n s t r a t i o n . Il e s t c l a i r que la condi t ion e s t su f f i s an t e . 
Si r é c i p r o q u e m e n t D e s t un d e m i - g r o u p e n i lpo ten t so i t 1 un 
é l é m e n t d i s t i n c t de ceux de D . 

L ' e n s e m b l e E = DU { 1 } e s t o r d o n n é de la façon s u i v a n t e : 

(1) x < 1 p o u r tout xeD 

(2) a < b si a, beD et s i ae Db . 

P o u r chaque ae D la t r a n s f o r m a t i o n f déf inie p a r f (1) = a 
a a 

et f (x) = ax où xe D e s t une t r a n s f o r m a t i o n d i m i n u t i v e de E . 
a 

De p l u s l ' a p p l i c a t i o n a -*- f e s t un m o n o m o r p h i s m e de D d a n s 
a 

le d e m i - g r o u p e des t r a n s f o r m a t i o n s d i m i n u t i v e s de E . Enf in 
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puisque D = (0) i l est clair que toute chaîne de E comporte 
au plus n + 1 t e r m e s . 
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